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Consideriamo il luogo geometrico di R
2:

γ : x = t, y = t, t ∈ [0, 1] , (1)

i.e. il segmento di estremi (0, 0) e A (1, 1). Risulta

x′ (t) = 1, y′ (t) = 1, ∀t ∈ [0, 1] ,

onde

H (t) =

√

x′ (t)2 + y′ (t)2 =
√

2, ∀t ∈ [0, 1] (2)

Introducendo un riferimento curvilineo con origine nel punto corrispondente a t = 0, si ha

s (t) = ±
∫

t

0

H (τ) dτ = ±
√

2t, ∀t ∈ [0, 1] (3)

Si osservi che a tale risultato si giunge tramite il teorema di Pitagora applicato al triangolo di vertici
(0, 0) , (t, 0) e P (t, t) come illustrato in fig. 1.
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Figura 1: L’espressione di |s (t)| si ricava facilmente: |s (t)| = +
√

2t

Ne consegue

s (t) =

{

+
√

2t, se γ è orientato nel verso dell t crescenti

−
√

2t, se γ è orientato nel verso dell t crescenti
(4)

Nelle figg. 2-3 il segmento γ è orientato nel verso delle t crescenti e nel verso delle t decrescenti,
rispettivamente.

Per passare dalla rappresentazione parametrica (1) alla rappresentazione naturale dobbiamo de-
terminare la funzione inversa di s (t). Per fissare le idee, supponiamo di aver orientato γ nel verso
delle t crescenti, per cui:

s (t) =
√

2t =⇒ t (s) =
s√
2

(5)
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Figura 2: Il segmento di rappresentazione parametrica (1) è orientato nel verso delle t crescenti.
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Figura 3: Il segmento di rappresentazione parametrica (1) è orientato nel verso delle t decrescenti.
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L’insieme di definizione di t (s) è il codominio di s (t), cioè l’intervallo
[

0,
√

2
]

, per cui la rappresen-
tazione naturale di γ è:

x =
s√
2
, y =

s√
2
, s ∈

[

0,
√

2
]

(6)

Orientando γ nel verso delle t decrescenti:

s (t) = −
√

2t =⇒ t (s) = − s√
2

(7)

In questo caso il codominio della funzione s (t) i.e. l’insieme di definizione di t (s) è
[

−
√

2, 0
]

, per
cui la rappresentazione naturale assume la forma:

x = − s√
2
, y = − s√

2
, s ∈

[

−
√

2, 0
]

(8)
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