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Forme indeterminate 0, 1, oo’
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Consideriamo una funzione f : X — R la cui espressione analitica e:
fx) = @),
essendo ¢ e 1 funzioni reali.

Teorema 1 Se xq ¢ punto di accumulazione per X e risulta:

lim ¢ (z) = A >0, lim ¢ (x) = Ay,
T—T0

T—T0
allora: .
lim f(z) = lim @ (z)™=¥®

T—T0 T—T0

Dimostrazione. Scriviamo:
f(z)= eln¢(w)¢(z) — V(@) Inp(z)

Y

cosicche:
3}55 f(zx)= xhl? e¥(@) Inp(z)
i _ ehm:ﬂo[zp(x)lnga(x)}
Ma
Jim [y (2) Ing ()] = lim ¢ () lim Ingp (z)
= lim ¢ () In lim o (2)
=X In A,
Cioe:
ILrgcl f(z) = 2l =\
] o

Osserviamo che ¢ (a:)w(x) si presenta in una forma indeterminata quando il prodotto ¢ (z) In ¢ ()
si presenta nella forma indeterminata 0 - co. Cio accade in tre casi distinti:

1. limg_py ¢ (2) = 0, limy_, ¢ (2) = 0 = ¢ (2)") si presenta nella forma indeterminata 0°

¥(x)

2. lim, ., ¢ (z) = o0, lim, ., ¢ (x) =1 = ¢ (2)"" si presenta nella forma indeterminata 1°°

3. limy g, ¢ (2) = 0, lim,_,, ¢ (2) = 400 = ¢ (2)"“ si presenta nella forma indeterminata oc”

Esempio 2 Calcoliamo

lim z'/®
T——+00
Riesce:
lim 2% = elime—+oo 5*
T—+00
Vedremo in sequito che
. Inz
lim — =0,
r——+oco T

onde
lim zV/* = =1
Tr——+00

1/x

1l grafico della funzione x*/* ¢é riportato in fig. 1.
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Figura 1: Diagramma cartesiano di #'/*. La retta y = 1 & asintoto orizzontale a destra.



