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Punti di discontinuità della funzione f (x) = x
[x]

Marcello Colozzo
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È la reciproca della funzione studiata nell’handbook precedente. Osserviamo che x ∈ (0, 1) =⇒
[x] = 0, per cui la funzione non è definita in (0, 1). Dobbiamo allora studiare il comportamento della
funzione in [1,+∞).

Per n ∈ N− {0, 1}:

x ∈ [n− 1, n) =⇒ [x] = n− 1 =⇒ f (x) =
x

n− 1

Esplicitiamo alcuni valori di n:

n = 2 =⇒ x ∈ [1, 2) =⇒ f (x) = x

n = 3 =⇒ x ∈ [2, 3) =⇒ f (x) =
x

2

n = 4 =⇒ x ∈ [3, 4) =⇒ f (x) =
x

3

n = 5 =⇒ x ∈ [4, 5) =⇒ f (x) =
x

4
...,

Ne consegue che il grafico Γ : y = f (x) è l’unione di infiniti segmenti semiaperti a destra. Infatti,
posto:

Γn =

{

(x, y) ∈ R
2 | n− 1 ≤ x < n, y =

x

n− 1

}

con n ∈ N− {0, 1} ,

cioè
Γn : y =

x

n− 1
, x ∈ [n− 1, n) con n ∈ N− {0, 1}

Riesce:

Γ =
+∞
⋃

n=2

Γn

Il grafico della funzione è riportato in fig. 1.
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Figura 1: Grafico della funzione x

[x]
per x > 0.
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http://www.extrabyte.info/discontinuita_prima_specie.pdf


Determiniamo ora il comportamento di x

[x]
in un intorno di x = n ∈ N − {0, 1}. Dalla fig. 2

deduciamo che:
lim

x→n
−

x

[x]
=

n

n− 1
, lim

x→n
+

x

[x]
= 1,

per cui x = n è un punto di discontinuità di prima specie, con salto

s (n) = −
1

n− 1
< 0, ∀n ∈ N− {0, 1}

Al crescere indefinito di n:
lim

n→+∞

s (n) = 0
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Figura 2: Grafico della funzione x

[x]
per x > 0.
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